Problemas de la 5 semana

2°ESO

1°-) Calcular x° en la figura

5x°

3x° 2x°

4 F
B

Solucion: En el triangulo ABC — C =180°-7x°
En el triangulo CDE — E =180°- (180° - 7x°) -5x° = 2x°
En el triangulo EFG — 2x° + 2x° + 6x° = 180° — x° = 18°

2°-) Si 2 =2 calcula Al
b 16 k% +b°
4ab 4 ?
e 4ab b2 _ b) _ 42 _ 8
Solucion: —— = 5 - = > = =—
16a” +b 16a~ b a 16[4+1 65
2 +b—2 16| = | +1

3°-) Encuentra la suma de los digitos del nimero 10%°% - 10'%

102003 — 101003 = 1003 (101000 _ 1) =10" 9999 9=
e e
Solucién: mil nueves
999......... 90000......... 0

mil nueves mil tres ceros
Las cifras suman 9.000

4° ESO

1°) Calcular el valor de 11+ 2410 ++11-2y10

Solucion:

2
Sea N=\/11+2\/ﬁ +\/11—2\/ﬁ = elevemos al cuadrado N* I[\/11+2\/ﬁ +\/11—2\/EJ =

N2 =1142/10 +11=-2410 +24/121 =40 = N? =22+ 2+/81 =22 +18 =40 = N =+/40




2°-) Calcular el radio del semicirculo

D (4 -r) o) r C

Solucion:  Los triangulos OAB y OBC son iguales: tienen un cateto
igual a r y la hipotenusa comun, luego AB=BC=3 — DA=2 y DO =4 —r.
Aplicando Pitagoras al triangulo OAD — (4 —r)? =22 + r* — resolviendo —
—r=1,5

3°-) Sea la sucesion definida por a1 =4 ; an+ =an +4n.
Calcular a1000-

Solucion:

a1 =4

a=a1t4=4+4=8
az=ax+8=4+4+42
as=az+12=4+4+42+43
as=as+ 16 =4 +4 +4:2 + 4.3 + 44

.a1ooo =4+41+42+43+44+ ... .................. 4-999
a1p00=4+4-(1+2+3+4+...................... 999) =

=4+4 [él +2999j [999 =4 +4[500 999 =1.998.004

Bachillerato

1°-) Calcular el menor numero natural que dividido por 5,6 y 7 da
sucesivamente por restos 4, 5 y 6.

Solucién: Sea N el numero, entonces verifica:

N=5a+4 N-4=5q N-4=5

N=6b+5; — {N-5=6by — {N-4=6+1

N=7c+6 N-6=7c N-4=7+2

5=5 510 515520525530 > .oooeeeinnennn., 205

6+1=7 513 519 525 531 37 243 & ...l 205

T+2=9 516 - 23 530 537 - 44 51 - 58 5 65 — oooeeiiiiinnn, 205

Luego N-4=205 — N =209



2°-) Resolver en Z laecuacion (x*+y)(x +y?) = (x +y)’

Solucion: Desarrollamos la ecuacion
X +x’y Hxy+y’ =x +3x7y+3x7 + )7
x*y?+xy-3x>y-3xp> =0
xy[ﬂxy+l—3x—3y)=0
Six=0=>y=2=(0,k) - k=2
Si y=0=>x=7Z=(k0) - k=2
Si x#Z0,yZ0=>xy+1-3x-3y=0

y(x—3)=3x—l:>y=3x_l=3+ 8
x=3

x-3
Six=1-y=-1 Si x=2-y=-5 Six=4 -5 y=11 Si x=5-y=7
Six=7-y=5 Si x=11-y=4 Six=-1-y=1 Six=-5-y=2

3°) Los catetos de un triangulo rectangulo miden 15 cmy 20 cm.
Determina la distancia del centro del circulo inscrito a la altura correspondiente
a la hipotenusa.

Solucion: Calculamos la hipotenusa CD =+/15% +20° = J625 =25

La figura OMEH es un cuadradodelado r - CM=15—-r — HD=20-r
Llamamos CF=x; FD=25-x — EF?>=15>-x*=20>-(25-x)
Operando x =9.

Los triangulos OCM y OCG son rectangulos e iguales - CG=15—r
Los triangulos OHD y OGD son rectangulos e iguales — GD =20 —r
Luego CG+GD=25 — 15-r+20-r =25 —» r=5
CG=15-5=10 —» CF=9 — distancia=CG-CF =1




